
NAIL062 V&P Logika: Prvńı domáćı úkol

Termı́n odevzdáńı: 23.11. v 9:00

Celkem 10 bod̊u. Řešeńı odevzdejte v paṕırové podobě na cvičeńı nebo, pokud nebudete
moci přij́ıt, emailem před začátkem cvičeńı. Řešeńı muśı být rozumně čitelné, a v př́ıpadě
odevzdáńı emailem muśı mı́t b́ılé pozad́ı. Je zakázáno o úkolech až do termı́nu odevzdáńı
jakýmkoliv zp̊usobem komunikovat s kýmkoliv kromě mne. Řešeńı muśı být 100% vaš́ı
vlastńı praćı, a je vaš́ı povinnost́ı zajistit, že nikdo nebude mı́t př́ıstup k vašemu řešeńı.

Př́ıklad 1 (4 body). Adam, Barbora a Cyril jsou vyslýcháni, při jejich výslechu bylo
zjǐstěno následuj́ıćı:

• Alespoň jeden z vyslýchaných ř́ıká pravdu a alespoň jeden ľze.

• Adam ř́ıká: “Barbora ľze”

• Barbora ř́ıká: “Cyril nebo Adam ľzou”

• Cyril ř́ıká: “Adam nebo Barbora ľzou”

(a) Vyjádřete naše znalosti jako výroky φ1 až φ4 nad množinou prvovýrok̊u P = {a, b, c},
přičemž a, b, c znamená (po řadě), že “Adam/Barbora/Cyril ř́ıká pravdu”.

(b) Najděte všechny modely teorie T = {φ1, . . . , φ4}.

(c) Dokažte tablo metodou, že z teorie T plyne, že: Cyril ř́ıká pravdu.

(d) Dokažte totéž rezolučńı metodou.

Př́ıklad 2 (2 body). Pomoćı algoritmu implikačńıho grafu najděte všechny modely následuj́ıćı
teorie:

T = {p,¬q → ¬r,¬q → ¬s, r → p,¬s → ¬p}

Př́ıklad 3 (2 body). Pomoćı algoritmu jednotkové propagace najděte všechny modely
následuj́ıćı formule:

(¬a ∨ ¬b ∨ c ∨ ¬d) ∧ (¬b ∨ c) ∧ d ∧ (¬a ∨ ¬c ∨ e)∧
(¬c ∨ ¬d) ∧ (¬a ∨ ¬d ∨ ¬e) ∧ (a ∨ ¬b ∨ ¬e)

Př́ıklad 4 (1 bod). Uvažme teorii T = {¬q → (¬p ∨ q),¬p → q, r → q}. Které z
následuj́ıćıch výrok̊u jsou pravdivé / lživé / nezávislé / splnitelné / ekvivalentńı v T?

• p, q, r

• p → ¬q, ¬q → p, ¬q → ¬p, ¬q → q
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Př́ıklad 5 (1 bod). Převeďte následuj́ıćı výrok do CNF a DNF:

((p → ¬q) → ¬r) → ¬p.

(a) tabulkou (určeńım model̊u),

(b) ekvivalentńımi úpravami (pokuste se naj́ıt co nejkratš́ı CNF a DNF ekvivalenty).
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